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1. (4 Punkte fiir die Rechnung, 4 auf den Graph)
Gegeben ist die Funktion f(z) = |z + 3| — |3 — 32| mit D; =
[—5; 5].
Bestimme eine betragsfreie Darstellung von f(z) und zeichne
den Graphen fur z € Dy.

1 . 1.
—sr—1 furD; > 2 < —3;
= f(z) =} 3z far —§ <z <1;

%x+1 far Dy > = > 1;

fix—y=—2*+224+6;D; =R;

a) (3 Punkte)
Bestimme einen moglichst grof3en Teilbereich Dy, von Dy
so, dass f in Dy umkehrbar ist und die Null in Dy, liegt.
(Scheitel bestimmen!)
flle)="204+2=0=2=1,= S(1;7);
= IDfl = ]_OO; 1] ;



b) (6 Punkte)
Bestimme Term, Definitionsbereich und Wertemenge der
Umkehrfunktion f;'(z) von f in diesem Teilbereich Dy,.

0:—x2+2x+6—y;:>x:1i7;;y
= fi(z) =1-VT—u
Dy =Wy, = ]—o00;7];
Wit =Dy, = |—o0;1];

c) (7 Punkte)
Gegeben ist zusatzlich die Geradenschar ¢, : y = az + 7.
Zeige, dass genau zwei Geraden aus der Schar den Gra-
phen von f (mit Dy = R) bertihren! Bestimme dazu die
Gleichungen der Bertihrgeraden.
ar+7=—-2>+20+6,= 0= —24+2(2—a)—1,= D =
4—4a+a*—4-—-1-—1=a?—4a=0;
= a; = 0; a9 = 4;
= go:yYy="T:gs:y=4r+T;

f:xo—>y—2|m|+3,]Df R;

a) (3 Punkte)
Zeige: f ist symmetrisch. (Nachweis und Bestimmung der
Symmetrieart!)
f(—z) = —% = —f(z); = Symmetrie zum Ursprung;
b) (6 Punkte)
Untersuche f fir x > 0 auf Monotonie. Welche Monotonie-
eigenschaft hat f demnach im ganzen Definitionsbereich
D,? (Symmetrie!)
v, ay 2 00y < w == flwa)—f(11) = gl gy = EEREETE =
62 gt0; = f ist fir » > 0 streng monoton steigend.
Symmetrle, = f ist in ganz D, streng monoton steigend.
c) (3 Punkte)
Begruinde, dass f in D; beschrankt ist.

[Ergebnisse aus a) und b) sollen hier verwendet werden!]

y = 2$+3,:> 2xy+3y 20, = 2y —2) = “3y;= v =
2y29t0:>1/7é1— 5>20=y<0= (y<0ny>0)U
(y=0ny<1);

= Wy =|-1;1[;



