
Hier eine Alternativlösung zur A40. Sie setzt nach der ersten Formel von Markus’ Lösung
an:
SeiN = (Nik)ik die (noch unbekannte) darstellende Matrix von fT bezüglich der Basis B′
im Quellraum V ′ und B im Zielraum V . Dann gilt

Nik = 〈bi, fT (b′k)〉 = 〈f(bi), b′k〉 =
m∑
j=1

aji〈b′j, b′k〉 = aki

für alle i = 1, . . . , n, k = 1, . . . ,m, das war zu zeigen.
Das erste Gleichheitszeichen kann man wie folgt begründen: Ist allgemein b1, . . . , bn eine
Orthonormalbasis, so lässt sich der Koeffizient γi von bi in der Basisdarstellung eines
beliebigen Vektors x,

x =
n∑
j=1

γjbj,

über die Formel γi = 〈bi, x〉 berechnen, denn

〈bi, x〉 =
n∑
j=1

γj〈bi, bj〉 = γi.
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